Alteret ugy kaphatunk, ha kivalasztjuk a lineaktortér r-db elemét és vessziik ezek 6sszes
linearis kombinaciojat.

Ha r db linearisan flggetlen vektort valasztottunkakkor a dimenzioja r €s a kivalasztott
vektorok az altér bazisat alkotjak.

R® Alterei

1. 0 dimenziés altér
Kivalasztjuk a{ 0,00} vektort
2. Egydimenziés altér
KivalasztjukV (V # 0)

AV [ - origbn atmet egyenes
x3

x1 X2

3. Kétdimenzios altér
Kivalasztunk 2 db linearisan fliggetlen vektort; W,

A,A,0OR
AV, + AV, I - origbn atmed sik
X3
x1 X2

4. Harom dimenzios vektor
Kivalasztunk 3db linearisan fiiggetlen vektorg,Ws,V3

AV + AN, + AV, [ - R?

R? alterei
1. 0 dimenzids altér

Kivalasztjuk:V ={00}
AV - (00)

2. Egydimenzioés altér
Kivalasztunk egy vektort/, (V # 0)

AV - origbn atmeé egyenes

3. Kétdimenzios altér
Kivalasztunk 2 db linearisan fliggetlen vektort; W,
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AV, + AN, M - R

R alterei
1. 0 dimenziés altér
Kivalasztjuk:V =0
AV 5 0
2. Egydimenzids altér
Kivalasztunk 1 elemet, (V #0)

AV - R
AOR

Egyenes egyenlete

X=X, +1v,
Y=Y, ttv,
z=7,+1tv,

Sik egyenlete
F=7,+tV, +t,w

X3

>

x1 X2

X=X+, +Lw
Y=Y thyv, + LW,
z=7,ttVv; +hw,

Alterek-e az alabbiak?(indoklassal)

v={ad 1 1} altér-e?
a={0 1 D}OV tehat nem altér
alR
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v={a 1 1901 12 2 2.}
all 1 )+4(2 2 2)ov

pl.
a=18 =03

Nem altér!

{ra 1 n+s@ 4 5)|rsOR
igen, mert origén atmes sik!

{ra 1 n+s@ 4 5)|SOR
F=r,+tv
nem mert nem origén atmeergyenes

Fr=r,+v V= (-12
Nem altér, mert nem origén atnteegyenes

{¢ t+ oltoOR
y=X

t
t

X
y
z=0

altér, mert origébn atmeéregyenes

{(x y 2)0R% x—z=0}
Ax+By+Cz-D =0

N =(AB.C) ha D=0 akkor atmegy az origon.

IGEN, mert origon atmehsik

{(x y 2)0R%; x—z:]}
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nem, mert nem origén atméesik

{u v WoRrR%; urvrw=0}

Xx=0- (vy,2) sik
Xx=0- (%2 sik
Xx=0 5 (XY) sik

NEM altér, a 3db koordinata sikot tartalmazza és mnért az 6sszeadas és szammal val6
szorzas riiveletére

{(u v WOR% ¥ +VvV2+wW :O}
Ez origo, tehét altér

INPUT-OUTPUT MODELL
Zart termelési rendszer
(n db terméket allitunk &la beépitett termékeket is magunk gyartjuk)
BOR™ : technoldgiai matrix ( kozvetlen anyagfelhaszadlagy raforditasok )

b — a j-edik termek egységenek&@litasara az i-edik termékbsziikséges mennyiség

TOR™ - teljes raforditasok matrixa
T-BOR™ - kozvetett raforditasok matrixa
qOR - brutté termelés

rOR' - nettd termelés

B* g - termeb fogyasztas

pOR" - termékek egységara

mOR" - termékegységre @slj érték

20R" - szektoronkénti Uj érték

ROR™ - anyagkoltség matrix

AOR™ - kdzvetlen raforditasok matrixa pénzben ( 1ft iriermelési értékre ékozvetlen
anyagkoltseg )

Osszefiiggések
g=Bq+r
r=q-Bq
r=(-B~*q
g=(-B)?r
T=(-B)"
q=T*r
pT = T*T

Huzynets Erik Alkalmazott Linearis algebra EiIméégyzet — 2011.04.13



Z" =m' *Q ahol Q =dig(q) = 0

A=P*B*Pl=R*pP

Agazati kapcsolatok mérlege
l. Természetben

q BQ r

«>

[l. Pénzben

Pq PBQ Pr

]
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